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ExMa

Identidades Trigonométricas
(Identidades tomadas de pruebas de catedra de MA0125)

Angulos complementarios
Una funcién trgonométrica de un dngulo agudo « es igual a la cofuncién del dngulo comple-

mentario de a.

sina = cos(90 — «) csca = sec(90 — a)
(8}
cosa = sin(90 — «) seca = ¢sc(90 — )
tan @ = cot(90 — «) cot @ = tan(90 — «)
90-

Identidades Trigonométricas Bésicas Identidades Trigonométricas Pitagoricas

sin x . 9 9
tanx = sin“x 4+ cos“x =1
Ccos T
Ccos T .
cotxr = — sinz =1—cos?z
sin x
1 2 2
cotxr = cos“x =1—sin“x
tanx
1 2 2
secr = tan“x + 1 =sec*x
cos T
1 2 2
csCxr = — cot“x =csc“z — 1
sinx
Paridad Identidades Trigonométricas
sen(—a) = —sina csc(—a) = —csca
cos(—a) = cos sec(—a) = seca
tan(—a) = —tan« cot(—a) = —cot

Identidades Trigonométricas para suma y resta de dngulos

1. sin(a £b) =sina-cosb=+sinb-cosa

2. cos(a+b) =cosa-cosbFsina-sinb
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tana + tanb

3.t +bh)=—-""""—
an(a +b) 1Ftana-tanb

Identidades Trigonométricas para el dangulo doble

1. sin(2a) = 2sinacos

2. cos(2ar) = cos? o — sin® a

2tan«
3. ta.n(20[) = m

2tanx
Ejemplo Demostrar ———— = sin 2z
14 tan®zx

Demostracién
2tanzx 2tan

1+tan?z sec?zx

2sinx

CoS T

cos? x

2sinz cos? x

COS T

=2sinx-cosx

= sin2x

1+ cos3t sin 3t
Ej lo D t =2csc3
jemplo Demostrar <in 31 + - csc

Demostracién
1+ cos3t sin 3¢ (1 + cos 3t)? + sin? 3t

sin 3t + 1+cos3t  sindt- (14 cos 3t)
1+ 2cos 3t + cos? 3t + sin? 3¢
sin 3t - cos(1 + cos 3t)

recuerde que cos? 3t +sin® 3t = 1

_ 1+2cost+1
~ sin3t - cos(1 + cos 3t)

2(1 + cos 3t) .
= = factor comun 2
sin 3t - cos(1 + cos 3t)

2
sin 3t

= 2cscdt

. cotx —tanzx
Ejemplo Demostrar ——— = cscx — secx
SIN T + COS T
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Demostracion .
cosxz sinz

cotx —tanx Sin COS T

sinx + cosx sinx + cosx
1

cos?x —sin? z

_ _ sinzcosz
sinx + cosx

1

(cos? z — sin® z)

sin x cos z(sin  + cos z)

_ (cosx +sinx)(cosz — sinx)

sin z cos z(sin x + cos z)

cosT —sinx

sin x cos x

cosST sinx

sinxcosx sinzcosx

1 1

sinx cosx

= CSCx —secx

SGC2 x

Ejemplo . Demostrar ———— =sec2z
2 —sec’x
Demostracién
1
sec? z 2
_ _cos’x
2-sec?r 5 1
cos? x
1
_ cos? x
2cos?z —1
cos? x
cos?x

cos?x(2cos?2x — 1)

1
2cos2z — 1

2 2

recuerde que cos(2a) = cos? o — sin? o = cos

1

= = sec 2x
2cos2z —1 cos2x

x— (1 —cos?x) =2cosx — 1
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2
Ej lo. D t ——— =ssin(2
jemplo. Demostrar tan B 1 oot B sin(2p)
Demostracién .
2 B 2 _ 2 _ 2cosfsinf
tanf3+cot3 sinf  cosB  gin?B+cos?B  sin? B + cos? B
cosf3  sinf cos Bsin 3

1
Ejemplo. Demostrar cot(2«) = 3 (cot @ — tan «)

Demostracién
2 .2
cos(2a)  cos®a —sin“x
cot(2a) = — = :
sin(2«) 2sinacos o
cos? o sin® o

2sinacosa  2sinacos o

cos o sin v )
= — — factor comtin —
2sina 2cosa 2

1
= §(cota — tana)

. cotx —cosx cscx
Ejemplo. Demostrar 3 = -
cos x 1+sinx

Demostracién
cotxr —coszx cotzx cosT

cos3 x cos3xr cosSz

cos T
_ sinx _ L

cosz  cos?xw

cosT 1

sinz (13083 T cosl2 T

sinzcos?xz  cos?zx

1 —sinx

cos? zsin

1—sinx

(1 —sin® z) sinz

1 —sinx

sinz(1+sinz)(1 — sinx)

1
sinz(1 + sin z)

= 2cosfsin B = sin 2
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1 1
sinx 1+4sinz

1
=cscr ————
14 sinx
_ cscw
~ 1+sinx
tan o — cos(a — 1
Ejemplo. Demostrar - ( ) =— (sec2 «a + csc a)
sin(2a) 2
Demostracién

Aplicando las férmulas para cos(aw — 7) y para sin(2«) se tiene que
tana —cos(a —m)  tana — (cosacosT + sin asin )

sin(2a) 2sin «cos &

se sabe que sinm =0 y que cosm = —1
tana — (cosacosm +sinasinm)  tana — (cosa - —1 +sina - 0)

2sin o cos « 2sin o cos o

tan o + cos «
2sin a cos o

sin o

+ cos a
__ cosa

2sin o cos o

sin o + cos? o

COS &
2sin o cos o

sin o + cos? o

2sin o cos? o

sin « cos? «

2sinacos?a  2sinacos? o

1 1
T 2c082a  2sina

(sec? a + cscar)

| —
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